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1. Нехай 
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 такі натуральні числа, що 
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. Доведіть, що 
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 – квадрат цілого числа.

2. Нехай 
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 – рівнобедрений трикутник, в якому 
[image: image7.wmf]ABAC

=

. На його сторонах 
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 відповідно відмітили точки 
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 так, що PQ||AB. Нехай 
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 – центр описаного кола трикутника 
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 – середина відрізка 
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3. Нехай 
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 – додатні дійсні числа, для яких виконуються нерівності:


[image: image19.wmf]1

2

a

b

ba

-£

 і 
[image: image20.wmf]1

2

b

a

ab

-£

.

Доведіть, що 
[image: image21.wmf]2

ab

+£

.

4. Висота 
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 правильної чотирикутної піраміди 
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 утворює з бічним ребром кут 
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, об’єм цієї піраміди дорівнює 
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. Вершина другої правильної чотирикутної піраміди знаходиться в точці 
[image: image27.wmf]S

, центр основи – в точці 
[image: image28.wmf]C

, а одна із вершин основи лежить на прямій 
[image: image29.wmf]SO

. Знайти об’єм спільної частини цих пірамід. (Спільною частиною пірамід називають множину усіх таких точок простору, які лежать всередині або на поверхні обох пірамід.)

5. Для кожного натурального 
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 через 
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 позначимо значення виразу 
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. Обчисліть значення суми 
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